
Popravni kolokvijum iz Geometrije 5, 27.05.2017.

1. U petodimenzionom afinom prostoruA dati su afini potprostori Π : x1−x2−x5+1 = 0, 2x1+x3+x5−3 =
0, 3x2 − x4 + 3x5 − 5 = 0 i Γ : x1 = 2 + t+ s, x2 = −1− 2t, x3 = −3s, x4 = 4− 2t+ 3s, x5 = 3 + s; t, s ∈ R.

(a) Odrediti uzajamni polo�aj potprostora Π i Γ.

(b) Odrediti jednaqinu potprostora Σ najma�e dimenzije koji sadr�i Π, paralelan je sa Γ i sadr�i

taqku M(1, 2, 1, 2, 0).

2. (a) Odrediti tip i komponente, u zavisnosti od realnog parametra α, preslikava�a ψ = HA,α ◦ HB,3
afine ravni koje predstav	a kompoziciju dve homotetije sa razliqitim centrima A i B.

(b) Neka su p i q dve prave u afinoj ravni koje se seku u taqki A. Ako je σp afina simetrija u odnosu

na pravu p paralelno sa q i σq afina simetrija u odnosu na pravu q paralelno sa p, dokazati da je

�ihova kompozicija σ = σp ◦ σq centralna simetrija u odnosu na taqku A.

3. U projektivnoj ravni RP2 date su prave Π = P(U) i Γ = P(W), gde su vektorske ravni U i W date svojim

jednaqinama U : y = 0, W : y = z, u odnosu na kanonski reper vektorskog prostora R3.

(a) Dokazati da su Ω = [A,B,C] i Θ = [A,E, F ] projektivni reperi pravih Π i Γ redom i odrediti

�ihove adaptirane baze, ukoliko je A[1 : 0 : 0], B[1 : 0 : 1], C[1 : 0 : 2], E[3 : 2 : 2], F [1 : 1 : 1].

(b) Odrediti taqke D i G na pravama Π i Γ redom takve da je (ABCD) = (AEFG) = −1, kao i �ihove

homogene i afine koordinate u odnosu na date repere Ω i Θ.

(v) Dokazati da su prave BE, CF , DG konkurentne. Ukoliko je S �ihova preseqna taqka, odrediti

formule perspektivnog preslikava�a sa centrom S prave Π na pravu Γ, u homogenim i afinim

koordinatama tako da je prava AS beskonaqno daleka prava.
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